0.1 119. Hausaufgabe
0.1.1 Analysis-Buch Seite 258, Aufgabe 32
f(x) = In(a? + 4):

a) Diskutiere f und zeichne Gy.

f(x) = 0; — keine Nullstellen
f(=x) = f(x); — Symmetrie zur y-Achse
lim f(x) = oo;

r—+o0

fl(x) = 2= = 0; — TIP bei (0,In4);

244

F(x) = ﬁ =-2. % = 0; — WEP bei (£2,1n8);

b) Berechne den Inhalt der Fliche A zwischen G; und der Ver-
bindungsgeraden seiner Wendepunkte. Wie verhalt sich A zur
Flache jenes Rechtecks, das der Fliache A umschrieben ist?

Wie verhalt sich A zur Flache des umbeschriebenen gleich-
schenkligen Dreiecks, dessen Schenkel auf den Wendetangen-
ten liegen?

2 -x dx =

fln(m2+4)-x’dx:xln(x2+4)—fx2+4

22
a:2+4

:xln(m2+4)—f2dx+f%+4 dx =
——

2
1+(2/2)2

= zIn(z? + 4) —2x+4f%dxz

= zln(z® 4+ 4) — 22 + 4arctan £;
JIn8 —In(2? + 4) do = 8 — 2m;
Rechteckinhalt: [2 — (—2)] - (In8 —In4) = In 16;

Wendetangentenschnittpunkt: f'(+2) = +3; — Schnittpunkt
bei (0,In8—2-3) = (0,In8 — 1);

Dreiecksinhalt: 1 - [2 — (=2)] - [In8 — (In8 — 1)] = 2;
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c) g sei eine umkehrbare Einschrankung von f mit moéglichst grof3er
Definitionsmenge. G, enthalte den Punkt (—1,7).

Bestimme ¢~! und stelle A durch ein Integral mit dem Inte-
granden ¢ !(z) dar. Substituiere darin z = In 2.

g(x) =In(2*>+4); Dy=Rg; W, =[ln4,o0[;
gla) =y =’ +4); & o= -Vt =4 =g '(y);

f(2) f(2)
Inhalt von 4, dargestellt tiber ¢ ' (z): =2 [ g '(z)de =2 [ Ve* —4dx =

o) £(0)
Hf(2) HF(2) (S (2)
2 [ Ve —4(nt?) dt=2 [ VE-—4Loadt=4 [ YEAdt
K (0)) Hf(0)) LS (0))

mit t(z) = /e?;
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